MEDO 2025./2026.

Peto kolo L00men
28. ozujka 2026.

Kadeti (5. i 6. r. OS)

Zadaci

Zadatak K-5.1. [10 bodova)

Ucenici Petar i Juraj zamolili su uditeljicu da im kaZe koje su ocjene dobili iz testa iz matematike.
Utiteljica im je nato zadala sljedeéu zagonetku: ,vaSe ocjene su znamenke koje nedostaju u poljima
oznacenima slovima P (za Petra) i J (za Juraja) u sljedeéem pisanom mnozenju”.

3 9 [ ] 3 []
] [P] 8 8

1 9 1
1 [ ] [J] 9 8

Pomozi Petru i Juraju da otkriju koje su ocjene dobili!

Zadatak K-5.2. [15 bodova]

Velika kocka sastavljena je od 64 identicne male bijele kocke. Ako pet strana velike kocke obojimo
zelenom bojom, koliko ¢e malih kocaka imati to¢no dvije zelene strane?

Zadatak K-5.3. [20 bodova]

U nekom je razredu deset ucenika dobilo barem jednu peticu, osam ucenika barem dvije petice, sedam
ucenika barem tri petice i pet ucenika barem Cetiri petice. Tri su ucenika dobila to¢no pet petica.
Nitko nije dobio viSe od pet petica. Koliko su ukupno petica dobili uéenici tog razreda?

Zadatak K-5.4. [25 bodova]

Umnozak bilo koja dva od brojeva 30, 72 i n je djeljiv s tre¢im brojem. Koja je najmanja moguca
vrijednost broja n?

Zadatak K-5.5. [30 bodova]

Dvojica gusara pronasla su na pustom otoku sanduk pun zlatnika, srebrnjaka i bakrenjaka. Prebrojili
su sve tri vrste novéica i utvrdili da je najviSe srebrnjaka, a najmanje bakrenjaka. PoSto nisu znali
kako da medusobno raspodijele blago, odlucili su raspodjelu prepustiti sudbini. Zapisali su sve moguce
raspodjele novéiéa na zasebne papiriée (uklju¢ujuéi i one raspodjele pri kojima jedan od gusara ne
dobije niti jedan nov¢ié pojedine vrste) i nasumic¢no izvukli jedan. Sudbina je odluéila biti pravedna i
raspodijelila je sve nov¢i¢e ravnomjerno medu njima.

Ako im je trebalo ukupno 1955 papiriéa, koliko je nové¢iéa svake vrste dobio svaki gusar?

Zadatak K-5.6. [35 bodova]

Stranica AB pravokutnika ABCD dvostruko je dulja od stranice BC. Na stranici AB odabrana je
tocka F takva da veli¢ina kuta <<DFE A bude jednaka veli¢ini kuta <CED. Kolika je veli¢ina tog kuta?


https://natjecanja.math.hr/
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Zadatak K-5.7. [40 bodova]

Koliko Sesteroznamenkastih brojeva sadrzi barem jednu znamenku 1 ili barem dvije znamenke 2 ili
barem tri znamenke 3 ili barem Cetiri znamenke 4 ili barem pet znamenki 57

Zadatak K-5.8. [45 bodova)

Na 15 polja ploce dimenzija 4 X 4 nalaze se Zetoni, a jedno polje je prazno. Anton nizom poteza
pokusava s ploce ukloniti Sto viSe Zetona. U svakom potezu on odabire tri uzastopna polja, uzima
Zetom s prvog polja, preskace njime Zeton na drugom polju i stavlja prvi Zeton na treée polje (do tada
prazno), a drugi (preskoCeni) Zeton uklanja s ploce (vidi sliku).

XY —> X

Odredi koja sve polja ploce mogu na pocetku biti prazna kako bi Anton mogao postiéi da na kraju na
plodi ostane samo jedan Zeton.



MEDO 2025./2026.

Peto kolo L00men
28. ozujka 2026.

Juniori (7. i 8. r. OS)

Zadaci

Zadatak J-5.1. [10 bodova]

U nekom je razredu deset ucenika dobilo barem jednu peticu, osam ucenika barem dvije petice, sedam
ucenika barem tri petice i pet ucenika barem cetiri petice. Tri su ucenika dobila to¢no pet petica.
Nitko nije dobio vise od pet petica. Koliko su ukupno petica dobili uéenici tog razreda?

Zadatak J-5.2. [15 bodova]

Koje su godine rodene osobe koje ¢e tijekom 2026. godine navrsiti onoliko godina koliki je zbroj
znamenaka godine njihovog rodenja?

Zadatak J-5.3. [20 bodova]
Stranica AB pravokutnika ABCD dvostruko je dulja od stranice BC. Na stranici AB odabrana je
tocka E takva da veli¢ina kuta <DFE A bude jednaka velic¢ini kuta <CED. Kolika je veli¢ina tog kuta?
Zadatak J-5.4. [25 bodova)
Odredi prirodne brojeve n i k za koje su to¢no tri od sljedece Cetiri izjave istinite:
1) n+1 je djeljivs k
2) n=2k+5
3) n+ k je djeljivs 3
4) n+ Tk je prost broj.
Zadatak J-5.5. [30 bodova)

Neka je PQRS paralelogram u kojemu vrijedi |PQ| = 2|QR)|. Neka je tocka M poloviste stranice PQ
i tocka N noziSte okomice iz vrha R na pravac PS.

Dokazi da vrijedi |[<QMN| =3 - |<PNM|.
Zadatak J-5.6. [35 bodova]

Koliko deseteroznamenkastih brojeva sadrzi barem jednu znamenku 1 ili barem dvije znamenke 2 ili
barem tri znamenke 3 ili . ..ili barem devet znamenki 9?7


https://natjecanja.math.hr/
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Zadatak J-5.7. [40 bodova]

Na 15 polja ploce dimenzija 4 x 4 nalaze se Zetoni, a jedno polje je prazno. Anton nizom poteza
pokusava s ploce ukloniti Sto viSe Zetona. U svakom potezu on odabire tri uzastopna polja, uzima
Zetom s prvog polja, preskace njime Zeton na drugom polju i stavlja prvi Zeton na treée polje (do tada
prazno), a drugi (preskoCeni) Zeton uklanja s ploce (vidi sliku).

XY —> X

Odredi koja sve polja ploc¢e mogu na pocetku biti prazna kako bi Anton mogao postiéi da na kraju na
ploci ostane samo jedan Zeton.

Zadatak J-5.8. [45 bodova]

ab bc ca
Odredi najmanju moguc¢u vrijednost izraza — + — + 3 ako su a, b i ¢ pozitivni realni brojevi takvi
c a

da vrijedi a® + b? + ¢ = 1. Za koje a, b i c se ta vrijednost postize?



MEDO 2025./2026.

Peto kolo L00men
28. ozujka 2026.

Seniori (1. — 4. r. SS)

Zadaci

Zadatak S-5.1. [10 bodoval
Stranica AB pravokutnika ABCD dvostruko je dulja od stranice BC. Na stranici AB odabrana je
tocka E takva da veli¢ina kuta <DFE A bude jednaka veli¢ini kuta <CED. Kolika je veli¢ina tog kuta?
Zadatak S-5.2. [15 bodova)|

KazZemo da je tablica 3 x 3 sarolika ako je u svako polje te tablice upisan po jedan od brojeva —1, 0 i
1, tako da je svih Sest zbrojeva brojeva u pojedinom retku odnosno stupcu medusobno razlicito.

Postoji li takva tablica? Ako postoji, koliko ima razli¢itih Sarolikih tablica?

Zadatak S-5.3. [20 bodova]

m+n

Neka su m i n relativno prosti prirodni brojevi takvi da je takoder prirodan broj. Dokazi da

m-—n
je barem jedan od brojeva mn + 1 i 4mn + 1 potpun kvadrat.

Zadatak S-5.4. [25 bodova]

U ovisnosti o realnom broju x odredi vrijednost beskonacne sume:

5 2 2o 25

n=0

Napomena: |a| oznalava najvedi cijeli broj manji ili jednak realnom broju a.

Zadatak S-5.5. [30 bodova)

Zeton je postavljen u ishodiste koordinatnog sustava. Medvjedi Dado i Tina igraju sljedeéu igru. Dado
igra prvi, a zatim igraju naizmjeni¢no. U svakom potezu igraé¢ bira dva (ne nuzno razli¢ita) cijela broja
a i b, koje ni Dado ni Tina nisu odabrali u prethodnim potezima, te zatim pomice Zeton za a jedinica
u horizontalnom smjeru i za b jedinica u vertikalnom smjeru. Tina pobjeduje ako se Zeton u bilo kojem
trenutku vrati u ishodiste. Moze li Dado sprijeciti Tinu da pobijedi?

Napomena: Pomak u horizontalnom smjeru za pozitivnu vrijednost ide udesno, a za negativnu ulijevo
(analogno vrijedi i za vertikalni smjer).
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Zadatak S-5.6. [35 bodoval
Neka je A konacan skup funkcija f: R — R sa svojstvima:
(i) akosu f,g€ A,onda je foge A

(ii) za svaku funkciju f € A postoji funkcija g € A tako da vrijedi f(f(z) +y) = 2z + g(9(y) — x)
za sve z,y € R.

Neka je id: R — R identiteta, tj. id(x) = x za sve x € R. Dokazi da je id € A.

Zadatak S-5.7. [40 bodova|

Neka je to¢ka H ortocentar raznostrani¢nog Siljastokutnog trokuta ABC. Simetrala Siljastog kuta
kojeg ¢ine pravci AH i CH sijede stranice AB i BC redom u to¢kama P i Q. Neka je M poloviste
stranice AC. Simetrala kuta u vrhu B trokuta ABC sije¢e duzinu HM u tocki R. Dokazi da tocke P,
B, @ i R leze na istoj kruZnici.

Zadatak S-5.8. [45 bodoval

Dani su prirodni brojevi m,n > 1. Dokazi da postoji samo kona¢no mnogo uredenih parova prirodnih
brojeva (z,y) za koje vrijedi

@E+D)"+ @+ "+ (@+m)" = G+ D" + G+ 2"+ + (M)



