MEDO 2025./2026.
Cetvrto kolo L00men
14.2.2026.

Kadeti (5. i 6. r. OS)

Pokraj svakog zadatka naznaceno je s koliko bodova se ocjenjuje. Za ukupni rezultat na pojedinom kolu zbrajaju se
bodovi s 4 najbolje ocijenjena zadatka.

Osim kona¢nog rezultata vrednuje se i postupak. Da bi se dobili svi bodovi, potrebno je pronadi sva rjesenja i utvrditi
da nema drugih, zapisati postupak te obrazloziti svoje zakljucke.

Zadaci

Zadatak K-4.1. [10 bodova]
Najmanji ¢etveroznamenkasti viSekratnik broja 13 uveéan je za njegovu trinaestinu.

Odredi dobiveni broj.

Zadatak K-4.2. [15 bodova]
Trokut ABC smjesten je u kvadratnu mrezu u kojoj je duljina stranice kvadratic¢a 2 cm.

IzraCunaj povrsinu trokuta ABC.

Zadatak K-4.3. [20 bodova)

Toma, Branko i Sven zajedno su skupili 67 bodova na Skolskom natjecanju iz matematike. Znamo da
je Branko osvojio dvostruko vise bodova od dvije treéine Tomina broja bodova, a Sven je osvojio 2
boda manje od pet sedmina Brankovih bodova.

Koliko je bodova osvojio svatko od njih?


https://natjecanja.math.hr/
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Zadatak K-4.4. [25 bodova]

Organizacijski odbor djecje utrke ,,Mali brziéi” nabavlja pobjednicko postolje za sveCanost proglasenja
najboljih trkaca. Postolje se sastoji od tri platforme, za prvo, drugo i tre¢e mjesto. Kada se postolje
gleda sprijeda, vide se tri pravokutnika jednake Sirine, poslozena tako da najviSa platforma stoji u
sredini, a svaka sljedeéa (za drugo i treée mjesto) je 5 cm niza od prethodne. Organizatori Zele da
sve dimenzije tih pravokutnika budu cjelobrojne (u cm) te da ukupna povr$ina tih triju pravokutnika
iznosi 2700 cm?. Takoder, Sirina pojedine platforme treba biti veéa od zbroja visina svih platformi, a
najniza platforma treba biti visine barem 5 cm.

Koliko moZe iznositi visina platforme za 1. mjesto?

Zadatak K-4.5. [30 bodova]
Odredi sve mogudée proste brojeve p i ¢ te prirodan broj n takve da vrijedi 2p + 3q + 4n = 2026.

Zadatak K-4.6. [35 bodova]

Pet pjevadica, Antonija, Ivana, Korina, Lucija i Mirela, otpjevale su neki broj pjesama na humanitar-
nom koncertu. Svaku su pjesmu otpjevale zajedno tri pjevacice. Svaku od svojih odabranih pjesama
svaka je pjevalica pjevala samo jednom. Antonija je otpjevala najviSe, i to 8, a Ivana najmanje, i to
5 pjesama.

Koliko je ukupno pjesama otpjevano na ovom koncertu?

Napomena: potrebno je pokazati da se dobiveni broj pjesama doista moze postié¢i u skladu s uvjetima
zadatka.

Zadatak K-4.7. [40 bodova]

Koliko ima brojeva manjih od 10000 koji imaju tocno 6 djelitelja?

Zadatak K-4.8. [45 bodova)

Uodi Valentinova, cvjecar Vlatko ima pune ruke posla i treba brzo sastavljati bukete. Na raspolaganju
ima 4 vrste cvijeta: ruze, tulipane, karanfile i ljiljane. Planira sastaviti bukete od po 11 cvjetova.

Koliko razli¢itih vrsta buketa Vlatko moze sastaviti ako
a) nije nuzno staviti svaku vrstu cvijeéa u buket,
b) barem 1 cvijet svake vrste mora biti u buketu?

Vrste buketa se medusobno razlikuju po broju cvjetova pojedine vrste. Primjerice, jedna vrsta buketa
sadrzi 2 ruze, 5 tulipana i 4 ljiljana (bez karanfila), a druga vrsta sadrzi 1 ruzu, 5 tulipana, 2 ljiljana
i 3 karanfila.

Pretpostavljamo da Vlatko ima dovoljno cvijea svake vrste za sve bukete koje ¢e napraviti.



MEDO 2025./2026.

Cetvrto kolo LO omen
14.2.2026

Juniori (7. i 8. r. OS)

Pokraj svakog zadatka naznaceno je s koliko bodova se ocjenjuje. Za ukupni rezultat na pojedinom kolu zbrajaju se
bodovi s 4 najbolje ocijenjena zadatka.

Osim kona¢nog rezultata vrednuje se i postupak. Da bi se dobili svi bodovi, potrebno je pronadi sva rjesenja i utvrditi
da nema drugih, zapisati postupak te obrazloziti svoje zakljucke.

Zadaci

Zadatak J-4.1. [10 bodova]

Toma, Branko i Sven zajedno su skupili 67 bodova na Skolskom natjecanju iz matematike. Znamo da
je Branko osvojio dvostruko viSe bodova od dvije treéine Tomina broja bodova, a Sven je osvojio 2
boda manje od pet sedmina Brankovih bodova.

Koliko je bodova osvojio svatko od njih?

Zadatak J-4.2. [15 bodova]
Ako brojeve 1995 i 2026 podijelimo istim brojem, dobit ¢éemo redom ostatke 52 i 16.

S kojim brojem smo podijelili dane brojeve?

Zadatak J-4.3. [20 bodova]

U dvije posude spremljene su dvije nijanse tempere ljubicaste boje, dobivene mjesanjem crvene i plave
tempere. U prvoj posudi je pomijeSano 8 litara crvene i 7 litara plave tempere, a u drugoj posudi 11
litara crvene i 9 litara plave tempere. Iz obje posude izvadeno je istovremeno po 7 litara tempere te
je zatim izvadeni dio iz prve posude uliven u drugu i obratno.

Od koliko se litara crvene, a od koliko plave tempere sastoji ljubiCasta tempera u svakoj od posuda
nakon prelijevanja?

Zadatak J-4.4. [25 bodova]

Pet pjevadica, Antonija, Ivana, Korina, Lucija i Mirela, otpjevale su neki broj pjesama na humanitar-
nom koncertu. Svaku su pjesmu otpjevale zajedno tri pjevacice. Svaku od svojih odabranih pjesama
svaka je pjevalica pjevala samo jednom. Antonija je otpjevala najviSe, i to 8, a Ivana najmanje, i to
5 pjesama.

Koliko je ukupno pjesama otpjevano na ovom koncertu?

Napomena: potrebno je dokazati da se dobiveni broj pjesama doista moze postiéi u skladu s uvjetima
zadatka.
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Zadatak J-4.5. [30 bodova]

U trokutu ABC tocka P je poloviste stranice BC, a tocka D je poloviste teZisnice AP. Pravac CD
sijeCe stranicu AB u tocéki E.

U kojem omjeru tocka E dijeli stranicu AB?

Zadatak J-4.6. [35 bodova]

Uodi Valentinova, cvjeéar Vlatko ima pune ruke posla i treba brzo sastavljati bukete. Na raspolaganju
ima 4 vrste cvijeéa: ruze, tulipane, karanfile i ljiljane. Planira sastaviti bukete od po 11 cvjetova.

Koliko razli¢itih vrsta buketa Vlatko moze sastaviti ako
a) nije nuzno staviti svaku vrstu cvijeéa u buket,
b) barem 1 cvijet svake vrste mora biti u buketu?

Vrste buketa se medusobno razlikuju po broju cvjetova pojedine vrste. Primjerice, jedna vrsta buketa
sadrzi 2 ruze, 5 tulipana i 4 ljiljana (bez karanfila), a druga vrsta sadrzi 1 ruzu, 5 tulipana, 2 ljiljana
i 3 karanfila.

Pretpostavljamo da Vlatko ima dovoljno cvijeéa svake vrste za sve bukete koje ¢e napraviti.

Zadatak J-4.7. [40 bodova]

Koliko prirodnih brojeva dijeli barem jedan od brojeva 1090, 20°0 i 30407

Zadatak J-4.8. [45 bodova]

U siljastokutnom trokutu ABC' mjera kuta <BAC iznosi 45°. Neka je O srediSte opisane kruZnicu
trokutu ABC, a H njegov ortocentar. Neka je tocka D noziSte visine iz vrha B na stranicu AC. Neka

je X poloviste luka AH kruZnice opisane trokutu AH D koji sadrzi D.
Dokazi da je |DX| = |DO|.



MEDO 2025./2026.

Cetvrto kolo LO omen
14.2.2026.

Seniori (1. — 4. r. SS)

Pokraj svakog zadatka naznaceno je s koliko bodova se ocjenjuje. Za ukupni rezultat na pojedinom kolu zbrajaju se
bodovi s 4 najbolje ocijenjena zadatka.

Osim kona¢nog rezultata vrednuje se i postupak. Da bi se dobili svi bodovi, potrebno je pronadi sva rjesenja i utvrditi
da nema drugih, zapisati postupak te obrazloziti svoje zakljucke.

Zadaci

Zadatak S-4.1. [10 bodoval

U jednoj dzungli zivi nekoliko orangutana. Svaka dva orangutana su prijatelji ili su neprijatelji. Svaki
orangutan ima toc¢no tri neprijatelja. Orangutani se drZze pravila: ,Neprijatelj mog prijatelja je i moj
neprijatelj“.

Koliko orangutana Zivi u toj dzungli?

Zadatak S-4.2. [15 bodova)

Rijesi sustav jednadzbi:

S5ry _12, 5yz _1s, 5zx _
z+y y+z zZ+zx

36.
Zadatak S-4.3. [20 bodova|
Odredi sve proste brojeve p i ¢ takve da p dijeli ¢> — 4 i ¢ dijeli p? — 1.

Zadatak S-4.4. [25 bodova)

Neka je ABC jednakokracan trokut u kojem je |[AB| = |AC|. Tangenta na opisanu kruznicu k trokuta
ABC, paralelna s BC, dodiruje kruznicu k u tocki E, gdje je E # A, i sije¢e pravac AB u tocki D.

Neka je F presjek duzine CD s kruznicom k. Ako je F srediSte upisane krunice trokuta BDE, odredi
kutove trokuta ABC.

Zadatak S-4.5. [30 bodova)|

Odredi sve prirodne brojeve n za koje je broj n? + 2" kvadrat prirodnog broja.

Zadatak S-4.6. [35 bodova)

Neka je P(z) polinom s cjelobrojnim koeficijentima, stupnja n > 5 is pozitivnim vodeéim koeficijentom
takav da je P(0) = 0 te da ima to¢no n razli¢itih cjelobrojnih nultodaka.

Dokazi da su sve cjelobrojne nultocke polinoma P (P(z)) ujedno i nultocke polinoma P(z).
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Zadatak S-4.7. [40 bodoval

Medvjedica Lina i medo Lino igraju sljede¢u igru na skolskoj plo¢i. Prvo Lina napiSe kona¢no mnogo
razli¢itih prirodnih brojeva na plocu. Nakon toga Lino mozZe raditi sljedece poteze s brojevima koji se
trenutno nalaze na ploci:

(i) moze zamijeniti bilo koji par brojeva n i n + 1 na plo¢i brojem n — 2

(ii) moze zamijeniti bilo koji par brojeva n i n + 4 brojem n — 1.
Lino moze raditi gornje poteze koliko god puta Zeli (i moze). Tijekom igre na plo¢i se mogu pojaviti
negativni brojevi te se brojevi na ploc¢i mogu ponavljati.
Postoji li najmanji broj koji Lina i Lino mogu dobiti na plodi igranjem ove igre? Ako postoji, odredi
ga.

Zadatak S-4.8. [45 bodoval

Cetverokutu ABCD upisana je kruznica k. Neka je tocka O sjeciSte pravaca AB i CD. Neka je ki
kruznica koja dira stranicu BC' i produZetke stranica ABiCD,a v kg kruznica koja dira stranicu_AD
i produzetke stranica AB i CD. Neka je K tocka u kojoj ky dira BC i L toc¢ka u kojoj ko dira AD.

Pretpostavimo da se tocke O, K i L nalaze na istom pravcu. Dokazi da se tada polovista stranica BC
i AD te sredisSte kruznice k takoder nalaze na istom pravcu.



