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. Hrvatska matematiCka olimpijada 7a kadete

HRVATSKA MATEMATICKA OLIMPIJADA ZA KADETE
drugo kolo - srijeda, 23. lipnja 2021.

Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
Osim konacnog rezultata boduje se i postupak. Kako bi se dobili svi bodovi, potrebno je pronaci
sva rjesenja i utvrditi da nema drugih, zapisati postupak te obrazloZiti svoje zakljucke.

Zadatci za 4. razred

1. Na jednoj polici u knjiZari nalazi se Sest matematickih knjiga Cije su cijene 62 kn, 63 kn,
66 kn, 68 kn, 69 kni 71 kn. I Jure i Duje kupili su knjige s te police i pritom je Duje potroSio Cetiri
puta viSe od Jure, a na polici je ostala samo jedna knjiga. Koje je knjige kupio svaki od njih i
koliko je kuna za njih dao? Kolika je cijena neprodane knjige?

2. U lancu brojeva svaki je broj, nakon prvog, jednak umnosku znamenaka prethodnog
broja, a lanac se nastavlja sve do jednoznamenkastog broja. Na primjer: 63 — 18 — 8.
U lancu mogu biti dva ili viSe brojeva. Odredi sve dvoznamenkaste brojeve koji mogu biti na
pocetku lanca koji zavrSava brojem 6.

3. Ana, Dora, Branko, Cvitko i Fran zauzeli su u proljetnom polumaratonu prvih pet mjesta.
Na pitanje koje je mjesto zauzeo koji trkac, petoro gledatelja dalo je ove odgovore:

1) Cvitko je stigao drugi, a Branko treci.
2) Fran je stigao trec¢i, a Dora peta.

3) Ana je stigla cetvrta, a Cvitko drugi.
4) Dora je stigla prva, a Fran drugi.

5) Branko je stigao prvi, a Ana Cetvrta.

U svakom odgovoru jedan je dio tocan, a drugi netocan. Odredi poredak trkaca prve petorke u
proljetnom polumaratonu.

4. Neka je ABCD kvadrat ¢ije su stranice duljina 31 cm. Na stranici AB odabrana je to¢ka E

takva daje |AE| = 11 cm, na stranici BC to¢ka Ftakva daje |BF| = 14 cm, a na stranici CD totka
G takva daje |CG| = 10 cm. Odredi povrsinu trokuta EFG.

5. U prvoj bacvi nalazi se 75 litara, u drugoj 34 litre, a u trecoj 21 litra vode, pri ¢emu niti
jedna bacva nije puna. Ako bismo prvu bacvu napunili do vrha vodom iz druge bacve, tada bi
preostala voda u drugoj bacvi zauzimala polovinu obujma druge bacve. No, ako bismo drugu
bac¢vu napunili vodom iz trece bacve, tada bi preostala voda u trec¢oj bacvi zauzimala cetvrtinu
obujma trec¢e bacve. Ako bismo pak tre¢u ba¢vu napunili vodom iz prve bacve, tada bi preostala
voda u prvoj bac¢vi zauzimala polovinu obujma prve bacve. Odredi obujam svake pojedine
bacve.
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HRVATSKA MATEMATICKA OLIMPIJADA ZA KADETE
drugo kolo - srijeda, 23. lipnja 2021.

Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
Osim konacnog rezultata boduje se i postupak. Kako bi se dobili svi bodovi, potrebno je pronaci
sva rjeSenja i utvrditi da nema drugih, zapisati postupak te obrazloZiti svoje zakljucke.

Zadatci za 5. razred

1. U lancu brojeva svaki je broj, nakon prvog, jednak umnosku znamenaka prethodnog
broja, a lanac se nastavlja sve do jednoznamenkastog broja. Na primjer: 63 — 18 — 8.
U lancu mogu biti dva ili viSe brojeva. Odredi sve dvoznamenkaste prirodne brojeve koji mogu
biti na pocetku lanca koji zavrsava brojem 6.

2. Koliko je pravokutnika na slici?

3. Polja ploce koja ima 25 redaka i 125 stupaca obojena su naizmjence crno i bijelo (poput
polja na Sahovskoj ploc¢i), a na nju se postavljaju figure skakavca koje napadaju po posebnim
pravilima. Skakavac koji se nalazi na bijelom polju napada sva bijela polja u istom retku i sva
crna polja uistom stupcu, a skakavac koji se nalazi na crnom polju napada sva crna polja uistom
retku i sva bijela polja u istom stupcu (¢ak i ako se izmedu nalazi druga figura). Odredi najveci
broj skakavaca koje je moguce smjestiti na plocu tako da se medusobno ne napadaju.

4. Neka je ABCD kvadrat, a tocke E'i F redom polovista stranica BCiCD. Dijagonala BD tog

kvadrata sijece duzine AE i AF redom u to¢kama G i H. DokaZi da je povrsina peterokuta CFHGE
jednaka zbroju povrsina trokuta ABG i AHD.

Okreni list !



5. Cetiri svijetlo siva i ¢etiri tamno siva papira oblika pravokutnika imaju stranice istih
duljina koje su, izraZene u centimetrima, prirodni brojevi. Papiri su postavljeni na stol jedan do
drugog tako da se svaki dodiruje s jednim ili dva susjedna papira iste boje duz dijela svoje dulje
stranice. Na taj nacin nastali svijetlo sivi i tamno sivi lik djelomic¢no su preklopljeni i pritom:

® na tri sumjesta izmedu tih likova praznine oblika kvadrata povrsSine 1 cm?,
e drugi svijetlo sivi i tre¢i tamno sivi papir postavljeni su tako da im krace stranice
pripadaju istim pravcima.

Najmanji pravokutnik koji moZemo opisati oko tako postavljenih papira, a da mu stranice budu
paralelne stranicama papira, ima opseg 200 cm. Koliko je moguc¢ih dimenzija papira? Odredi
najvecu mogudu povrsinu pojedinog papira.
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HRVATSKA MATEMATICKA OLIMPIJADA ZA KADETE
drugo kolo - srijeda, 23. lipnja 2021.

Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
Osim konacnog rezultata boduje se i postupak. Kako bi se dobili svi bodovi, potrebno je pronaci
sva rjeSenja i utvrditi da nema drugih, zapisati postupak te obrazloZiti svoje zakljucke.

Zadatci za 6. razred

1. Ana, njena mama i baka slave rodendan 23. lipnja. Danas, 23. lipnja 2021. godine, zbroj
njihovih godina iznosi 127. Kada je Ana imala 4 godine, baka je bila dvostruko starija od mame.
Prije dvije godine, mama je bila trostruko starija od Ane. Koje je godine rodena Anina mama?
Koliko ¢e godina imati Ana kada ona i mama budu zajedno imale jednako godina koliko i baka?
Koje ¢e to godine biti?

2. Pobjednik odbojkaske utakmice je ekipa koja prva osvoji 3 seta. Ako je konacan rezultat
usetovima 3 : 0ili 3 : 1, pobjednik osvaja 3 boda, a poraZeni 0 bodova. Ako je konacni rezultat
3 : 2, pobjednik osvaja 2 boda, a porazeni 1 bod.

Na odbojkaskom turniru sudjelovale su Cetiri ekipe: 4, B, Ci D. Svaka je ekipa sa svakom odigrala
po jednu utakmicu. Nakon $to su odigrane sve utakmice, tablica je izgledala ovako:

ekipa bodovi osvojeni setovi  izgubljeni setovi
A 9 9 1
B 5 7 6
C 2 4 8
D 2 4 9

Odredi rezultate svih odigranih utakmica.

3. Odredi najmanji prirodni broj n za koji je svaki od razlomaka
7 8 9 30 31
n+9 n+10" n+11""" n+32" n+33
neskrativ.
4. Toc¢ka D je poloviste stranice BC trokuta ABC, a za totku E na stranici AC vrijedi

|£ADB| = |£CDE|. Koji lik ima veéi opseg - Cetverokut ABDE ili trokut ADC? Dokazi svoju
tvrdnju!

5. U Sesiruje 11 papiri¢a s brojevima 0, 1, 2, 3,4, 5,6,7,8,9, 10 (po jedan sa svakim brojem).
Svaki od jedanaest ucenika uzima po jedan papiri¢. Nakon toga se abecednim redom javljaju i
izgovaraju reCenicu "do sada je barem k ucenika izreklo laz", pri ¢emu je k broj na izvu¢enom
papiri¢u. Koliko najvise od tih 11 izjava moze biti istinito?



