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HRVATSKA JUNIORSKA MATEMATICKA OLIMPIJADA
Test za izbor JBMO ekipe — prvi dan
Zagreb, 18. svibnja 2026.

1. Neka su z, y i z realni brojevi razli¢iti od 0 takvi da vrijedi

rT+y+z=3

1 1 1 1 1 1
x2(+>+y2 <+> + 27 <+) = -3.
y oz z Ty
Odredi vrijednost izraza a2 + y? + 2°.

2. Tin i Jan igraju igru na pravilnom mnogokutu A;As... A, s n vrhova, za prirodni broj
n > 3. Na pocetku Tin postavlja zeton na neki vrh razlicit od A;. U svakom potezu Jan
bira prirodni broj £ < n, a zatim Tin pomice zZeton u jednom ili drugom smjeru za to¢no
k vrhova. Jan pobjeduje ako Tin pomakne Zeton na vrh A;.

Odredi sve prirodne brojeve n za koje Jan uvijek moze pobijediti bez obzira na to kako
Tin bira svoje poteze.

3. Neka je O srediste opisane kruznice siljastokutnog trokuta ABC. Pravac kroz tocku A
okomit na stranicu BC sije¢e opisanu kruznicu tog trokuta u to¢kama A i D. Pravac BO
sije¢e tu kruznicu u tockama B i F.

Dokazi da su povrsine trokuta ABC'i ¢etverokuta BDCFE jednake.

4. Odredi sve parove (m,n) prirodnih brojeva takve da je broj m*+mn djeljiv brojem m+1,
a broj n* + mn djeljiv brojem n + 1.

Vrijeme rjeSavanja: 4 sata
Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
Redoslijed zadataka ne odrazava njihovu tezinu.
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HRVATSKA JUNIORSKA MATEMATICKA OLIMPIJADA
Test za izbor JBMO ekipe — drugi dan
Zagreb, 19. svibnja 2026.

1 3
1. Za pozitivne realne brojeve a i b, neka je F'(a,b) najmanji od brojeva a, b i —+0.
a

Odredi najveéu moguéu vrijednost koju F'(a,b) moze postici.

2. U nekom gradu postoji tocno Sest autobusnih linija. Svaka autobusna linija ima to¢no
pet stanica i prometuje u oba smjera. Za svake dvije razlicite stanice postoji autobusna
linija koja ih povezuje.

Odredi najve¢i moguci broj stanica na svim autobusnim linijama u tom gradu.

3. Neka je tocka M poloviste stranice BC trokuta ABC. Neka su K i L tocke takve da je
|AM| = 2|BK|, BK paralelno s AM, i da je C BK L paralelogram koji s trokutom ABC
ima zajednicku samo stranicu BC.

Dokazi da pravac KM raspolavlja duzinu AL.

4. Zaprirodni broj n, n > 1, kazemo da je zanimljiv ako postoji beskona¢no mnogo prirodnih
brojeva k takvih da je zbroj

E+k+1)+...+(k+n-1)
uzastopnih prirodnih brojeva od k£ do k +n — 1 jednak kvadratu nekog prirodnog broja.

a) Dokazi da je svaki neparni prirodni broj zanimljiv.
b) Dokazi da postoji beskona¢no mnogo parnih prirodnih brojeva koji nisu zanimljivi.

c¢) Dokazi da postoji beskona¢no mnogo zanimljivih parnih prirodnih brojeva.

Vrijeme rjeSavanja: 4 sata
Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
Redoslijed zadataka ne odrazava njihovu tezinu.
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