Ministarstvo znanosti, obrazovanja i mladih Republike Hrvatske
Agencija za odgoj i obrazovanje
Hrvatsko matematicko drustvo

DRZAVNO NATJECANJE 1Z MATEMATIKE
5. razred — osnovna skola
Vodice, 28. travnja 2026.

1. Lovre je zamislio prirodan broj. Pomnozio ga je brojem 6, rezultatu je dodao 17, a dobi-
veni zbroj podijelio brojem 5. Dobio je troznamenkasti prirodni broj kojem je znamenka
jedinica jednaka znamenki stotica, a zbroj znamenaka iznosi 10. Koji je broj Lovre mogao
zamisliti?

2. Dva djeteta imaju razlicite Sesteroznamenkaste Sifre na lokotima. Obje Sifre visekratnici
su broja 45, a njihovi troznamenkasti zavrsetci kvadrati su prirodnih brojeva. Za obje
sifre vrijedi da im je troznamenkasti zavrsetak za 316 manji od troznamenkastog pocetka.
Odredi te dvije sifre.

3. Dora, Eva i Frane rjesavali su matematicke zadatke iz iste zbirke. Ako zbrojimo broj
zadataka koje je rijesila Dora, broj zadataka koje je rijesila Eva i broj zadataka koje je
rijesio Frane, dobivamo 63. Odredi koliko su ukupno razli¢itih zadataka rijesili ako vrijedi:

o Eva je rijesila jedan zadatak manje od Frane, a Frane jedan zadatak manje od Dore.
e Dora i Eva rijesile su 12 istih zadataka, dok su Dora i Frane rijesili 8 istih zadataka.

e Dora je rijesila 7 zadataka koje nisu rijesili ni Eva ni Frane.

o Od zadataka koje je rijesio Frane, tocno tre¢inu je rijesila i Eva.

4. Jednakokracan trokut ABC opsega 50 cm ima osnovicu BC duljine 14cm. Neka je P
poloviste kraka AB. Okomica na pravac AB kroz tocku P sijece krak AC u tocki D.
Osnom simetrijom s obzirom na pravac PD tocka C' preslikana je u tocku E. Odredi
opseg trokuta ADE.

5. U Maloj ulici pokraj mora nalazi se to¢no sest kuc¢ica u nizu. Svaku kuéicu treba obojiti
jednom od triju boja: plavom, zelenom ili bijelom. Na koliko se razli¢itih nacina mogu
obojiti kué¢ice u Maloj ulici tako da se upotrijebe sve tri boje i da svake dvije susjedne
kucice budu razlicitih boja?

Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
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DRZAVNO NATJECANJE 1Z MATEMATIKE
6. razred — osnovna Skola
Vodice, 28. travnja 2026.

1. Anai Ivo grade dva jednaka drvena tornja. Ana moze sama izgraditi toranj za 30 minuta,
a Ivo za 24 minute. Nakon Sto su prvi toranj zajedno gradili 10 minuta, Ivo je nastavio
graditi prvi toranj, a Ana je pocela graditi drugi toranj. Cim je dovrsio prvi toranj, Ivo se
pridruzio Ani i zajedno su dovrsili drugi toranj. Za koliko su vremena Ana i Ivo izgradili
oba tornja?

2. U trokutu ABC simetrala kuta <ACB i simetrala stranice AC sijeku se u tocki D koja

pripada stranici AB. NoziSte visine iz vrha C dijeli duZinu BD na dvije sukladne duZine.
Odredi veli¢ine kutova trokuta ABC'

3. Odredi sve troznamenkaste brojeve abc kojima su sve znamenke razli¢ite od nule takve
da vrijedi
D(abe, cba) =18 1 D(abe, ach) = 9.

4. Koriste¢i deset jednakih plocica, ¢ije su dimenzije 2 x 1, treba u potpunosti prekriti
pravokutnu plocu dimenzija 10 x 2. Ploc¢ice se mogu postaviti horizontalno ili vertikalno.
Na koliko se nacina to moze uciniti?

5. Urombu ABCD vrijedi |[<<BAD| = 120°. Tocka E pripada stranici AB, a tocka F stranici
AD pri ¢emu je |AE| + |AF| = |AB|. DokazZi da je trokut CFFE jednakostrani¢an.

Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
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DRZAVNO NATJECANJE 1Z MATEMATIKE
7. razred — osnovna skola
Vodice, 28. travnja 2026.

1. Marica je zapisala jedan prirodni broj, a zatim jos nekoliko brojeva. Svaki sljede¢i broj
za b je manji od dvostruke vrijednosti broja koji je zapisan neposredno prije njega. Zbroj
prvog i ¢etvrtog zapisanog broja iznosi 28. Koliko je najvise brojeva Marica mogla zapisati
ako razlika izmedu posljednja dva zapisana broja nije vec¢a od 5007

2. Stranice AB i CD c¢etverokuta ABCD su usporedne, a njegove se dijagonale sijeku u
tocki E. Ako je povrsina trokuta ABE jednaka 72, a povrsina trokuta EC'D jednaka 50,
kolika je povrsina cetverokuta ABC'D?

3. Neka je n prirodan broj. Moze li se razlomak

(2n+1)(4n +1)
n(4n + 3)

kratiti nekim prirodnim brojem veéim od 17

4. Neka su D, E i F redom polovista stranica BC, C'A i AB siljastokutnog trokuta ABC'.
Neka je BN visina na stranicu CA. Dokazi da je |[<DEF| = |<DNF|.

5. Devet ugaSenih Zarulja poredano je u red. Zarulje je moguée paliti i gasiti nizom
koraka samo prema sljede¢em pravilu. U svakom koraku dopusteno je odabrati tri
uzastopne zarulje i istovremeno im promijeniti stanje: upaljene ugasiti, a ugasene upaliti.

a) Moze li se postiéi da druga, Cetvrta, Sesta i osma zarulja budu ugasene, a preostalih
pet zarulja upaljeno?

b) Koliko je razli¢itih rasporeda stanja svih devet zarulja moguée postiéi?

Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
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DRZAVNO NATJECANJE 1Z MATEMATIKE
8. razred — osnovna skola

Vodice, 28. travnja 2026.

1. U bazenu se nalazi odredena koli¢ina vode, a u njega neprestano dotice voda stalnom
brzinom. Ako se voda ispumpava pomocu sedam jednakih pumpi, bazen se isprazni za
jedan sat. Ako su ukljucene samo dvije od tih pumpi, bazen se isprazni za pet sati. Koliko
bi vremena bilo potrebno da se bazen isprazni ako radi samo jedna od tih pumpi?

2. Neka je ABCDEFGH pravilni osmerokut. Izrac¢unaj omjer duljina |[AC| : |AD].

3. Odredi sve parove prirodnih brojeva za koje je zbroj njihovog umnoska, njihovog koli¢nika,
njihovog zbroja i njihove razlike jednak 450.

4. DMarijan pise brojeve po skolskoj plo¢i. Na pocetku je na praznu ploc¢u napisao brojeve
11, 14, 17 i 20. U svakom koraku Marijan obrise s ploce tri broja a, b i ¢, te na plocu
napise brojeve a +b—c¢, b+c—a i c+a—>b.

Moze li Marijan kona¢nim brojem takvih koraka posti¢i da na ploc¢i budu brojevi:
a) 5,11, 17123 7
b) 3, 11,231257

5. Neka je k kruZnica sa sredistem O i AB njen promjer. Tocka C' je poloviste duZine OB,
a D tocka na k takva da je |BC| = |BD|. Drugo sjeciste pravca C'D i kruznice k je
tocka E, a pravci OF 1 BD sijeku se u tocki F. Dokazi da je |BF| = |AB|.

Svaki zadatak vrijedi 10 bodova.
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