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Zadaci

Zadatak S-5.1. [10 bodoval
Stranica AB pravokutnika ABCD dvostruko je dulja od stranice BC. Na stranici AB odabrana je
tocka E takva da veli¢ina kuta <DFE A bude jednaka veli¢ini kuta <CED. Kolika je veli¢ina tog kuta?
Zadatak S-5.2. [15 bodova)|

KazZemo da je tablica 3 x 3 sarolika ako je u svako polje te tablice upisan po jedan od brojeva —1, 0 i
1, tako da je svih Sest zbrojeva brojeva u pojedinom retku odnosno stupcu medusobno razlicito.

Postoji li takva tablica? Ako postoji, koliko ima razli¢itih Sarolikih tablica?

Zadatak S-5.3. [20 bodova]

m+n

Neka su m i n relativno prosti prirodni brojevi takvi da je takoder prirodan broj. Dokazi da

m-—n
je barem jedan od brojeva mn + 1 i 4mn + 1 potpun kvadrat.

Zadatak S-5.4. [25 bodova]

U ovisnosti o realnom broju x odredi vrijednost beskonacne sume:

5 2 2o 25

n=0

Napomena: |a| oznalava najvedi cijeli broj manji ili jednak realnom broju a.

Zadatak S-5.5. [30 bodova)

Zeton je postavljen u ishodiste koordinatnog sustava. Medvjedi Dado i Tina igraju sljedeéu igru. Dado
igra prvi, a zatim igraju naizmjeni¢no. U svakom potezu igraé¢ bira dva (ne nuzno razli¢ita) cijela broja
a i b, koje ni Dado ni Tina nisu odabrali u prethodnim potezima, te zatim pomice Zeton za a jedinica
u horizontalnom smjeru i za b jedinica u vertikalnom smjeru. Tina pobjeduje ako se Zeton u bilo kojem
trenutku vrati u ishodiste. Moze li Dado sprijeciti Tinu da pobijedi?

Napomena: Pomak u horizontalnom smjeru za pozitivnu vrijednost ide udesno, a za negativnu ulijevo
(analogno vrijedi i za vertikalni smjer).


https://natjecanja.math.hr/
https://natjecanja.loomen.carnet.hr/course/view.php?id=754

Zadatak S-5.6. [35 bodoval
Neka je A konacan skup funkcija f: R — R sa svojstvima:
(i) akosu f,g€ A,onda je foge A

(ii) za svaku funkciju f € A postoji funkcija g € A tako da vrijedi f(f(z) +y) = 2z + g(9(y) — x)
za sve z,y € R.

Neka je id: R — R identiteta, tj. id(x) = x za sve x € R. Dokazi da je id € A.

Zadatak S-5.7. [40 bodova|

Neka je to¢ka H ortocentar raznostrani¢nog Siljastokutnog trokuta ABC. Simetrala Siljastog kuta
kojeg ¢ine pravci AH i CH sijede stranice AB i BC redom u to¢kama P i Q. Neka je M poloviste
stranice AC. Simetrala kuta u vrhu B trokuta ABC sije¢e duzinu HM u tocki R. Dokazi da tocke P,
B, @ i R leze na istoj kruZnici.

Zadatak S-5.8. [45 bodoval

Dani su prirodni brojevi m,n > 1. Dokazi da postoji samo kona¢no mnogo uredenih parova prirodnih
brojeva (z,y) za koje vrijedi

@E+D)"+ @+ "+ (@+m)" = G+ D" + G+ 2"+ + (M)



