MEDO 2025./2026.

Trece kolo LO omen
17.1.2026.

Seniori (1. — 4. r. SS)

Pokraj svakog zadatka naznaceno je s koliko bodova se ocjenjuje. Za ukupni rezultat na pojedinom kolu zbrajaju se
bodovi s 4 najbolje ocijenjena zadatka.

Osim kona¢nog rezultata vrednuje se i postupak. Da bi se dobili svi bodovi, potrebno je pronadi sva rjesenja i utvrditi
da nema drugih, zapisati postupak te obrazloziti svoje zakljucke.

Zadaci
Zadatak S-3.1. [10 bodoval
Izracunaj
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Zadatak S-3.2. [15 bodova)
Neka je p # 3 prost broj i neka su a i b cijeli brojevi takvi da

pla+bd i p?|a®+0>
Dokazi da vrijedi p? | a + b ili p? | a3 + b3.

Zadatak S-3.3. [20 bodova|

Zadan je trokut ABC sa stranicama duljina |[BC| = 2025, |AC| = 2026 i |AB| = 2027. Na stranici
BC odabrana je to¢ka D tako da upisane kruznice trokuta ABD i ADC dodiruju duZinu AD u istoj
tocki.

Odredi duljinu duZine BD.

Zadatak S-3.4. [25 bodova)

Matematicar Matko Zeli povuéi 2023 dijagonale u pravilnom 2026-erokutu S tako da se nikoje dvije od
njih ne sijeku. Raspon dijagonale d definiramo kao manji broj stranica mnogokuta S izmedu vrhova
dijagonale d.

Neka je D najveéa razlika raspona dijagonala medu svim dijagonalama od S koje je Matko nacrtao.
Odredi najmanju vrijednost D koju Matko moze postidi.
Zadatak S-3.5. [30 bodoval

Medvjedi Branko, Bruna i Brundo Zive u razli¢itim kuéama (to¢kama u ravnini). Medvjedi su odluéili
spremiti zalihe hrane na jedno mjesto (to¢ku u ravnini) tako da zbroj vremena koja su im potrebna
da dodu od svojih kuéa do spremista bude najmanji mogudéi.

Svi medvjedi hodaju od svoje kuc¢e do spremista po pravcu i svi prave korake iste duljine, ali dok
Branko napravi jedan korak, Bruna napravi dva koraka, a Brundo tri koraka.

Odredi gdje medvjedi trebaju napraviti spremiste hrane.


https://natjecanja.math.hr/
https://natjecanja.loomen.carnet.hr/course/view.php?id=754

Zadatak S-3.6. [35 bodoval

Na konferenciji je 25 diplomata. Prije konferencije, svaka dva diplomata su se dogovorila na kojem
jeziku ée razgovarati. Poznato je da medu bilo koja tri diplomata postoji diplomat koji ¢e koristiti isti
jezik za razgovor s preostala dva diplomata.

Dokazi da postoji diplomat koji na istom jeziku razgovara s najmanje devet drugih diplomata.

Zadatak S-3.7. [40 bodova)

Neka je O srediSte opisane kruznice te I srediSte upisane kruznice trokuta ABC. Upisana kruZnica
trokuta ABC dira stranice AB, BC i C'A redom u to¢kama D, F'i F.

Neka je G teziste trokuta DEF'. Dokazi da se tocke I, O i G nalaze na istom pravcu.
Zadatak S-3.8. [45 bodova)

Neka je a cijeli broj i n prirodan broj. Dokazi da je zbroj

Xn: aD(k:,'n)
k=1

djeljiv s n.

D(z,y) oznadava najveéi zajednicki djelitelj prirodnih brojeva z i y.



