MEDO 2025./2026.

Drugo kolo L00men
6.12.2025.

Seniori (1. — 4. r. SS)

Pokraj svakog zadatka naznaceno je s koliko bodova se ocjenjuje. Za ukupni rezultat na pojedinom kolu zbrajaju se
bodovi s 4 najbolje ocijenjena zadatka.

Osim kona¢nog rezultata vrednuje se i postupak. Da bi se dobili svi bodovi, potrebno je pronadi sva rjesenja i utvrditi
da nema drugih, zapisati postupak te obrazloziti svoje zakljucke.

Zadaci

Zadatak S-2.1. [10 bodoval

Razlika duljina stranica dvaju kvadrata je 13 cm, a razlika njihovih povrsina je 1053 cm?. Odredi
zbroj opsega tih dvaju kvadrata.

Zadatak S-2.2. [15 bodova)

Neka je ABC siljastokutni jednakokraé¢ni trokut s osnovicom AB i neka je H ortocentar tog trokuta.
Neka je H' tofka simetriéna tocki H u odnosu na pravac AB. Odredi mjeru kuta <H’'AC.

Zadatak S-2.3. [20 bodova)

Na skolskoj ploci napisani su svi prirodni brojevi od 1 do 2025. Nikola radi sljedece operacije: on u
svakom koraku brise bilo koja dva broja koja su u tom trenutku na ploci i zamjenjuje ih apsolutnom
vrijednoS¢u razlike ta dva broja. Na taj nacin, nakon 2024 koraka, na plo¢i ostaje samo jedan broj.

a) Moze li taj preostali broj biti 207
b) Moze li taj preostali broj biti 257

Zadatak S-2.4. [25 bodoval
Neka su x # 0, y # 0 i z # 0 medusobno razliciti realni brojevi takvi da je = + y 4+ z = 0. Dokazi
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Zadatak S-2.5. [30 bodova)

Katarina pece boZiéni kola¢ u posudi dimenzija n x n. Odredi sve prirodne brojeve n takve da Katarina
moze izrezati kola¢ na dijelove tako da najvise jedan izrezani dio bude u obliku 1 x 1 kvadrata, a svi
ostali izrezani dijelovi budu u obliku L-triomina.

Napomena. L-triomino je oblik koja se dobije uklanjanjem jednog 1 x 1 kvadrata iz 2 x 2 kvadrata.

Zadatak S-2.6. [35 bodova)

Neka je H ortocentar trokuta ABC te neka su M i N redom polovista stranica AB i AC. Pretpos-
tavimo da se toCka H nalazi unutar ¢etverokuta BCNM te da se opisane kruznice trokuta BHM i
CN H medusobno dodiruju. Pravac kroz H paralelan s BC sijece opisane kruznice trokuta BHM i
CNH redom u tockama X i Y. Neka je F' sjeciSte pravaca M X i NY te neka je I srediSte upisane
kruznice trokuta M HN. Dokazi da je |FI| = |FA|.


https://natjecanja.math.hr/
https://natjecanja.loomen.carnet.hr/course/view.php?id=754

Zadatak S-2.7. [40 bodoval

k
Za racionalan broj r kazemo da je poseban ako se moze zapisati u obliku r = P pri cemu su pigq
q

relativno prosti prirodni brojevi i k¥ > 1 prirodan broj.

Neka su a, b i ¢ pozitivni racionalni brojevi takvi da je abc = 1. Pretpostavimo da postoje prirodni
brojevi k, | i m takvi da je aF + b' + ¢™ prirodan broj. Dokazi da su brojevi a, b i ¢ posebni.
Zadatak S-2.8. [45 bodoval

Za strogo rastuéi niz pozitivnih realnih brojeva (an)nen kazemo da je vilenjacki ako za svaki realan
broj ¢ > 0 postoji prirodan broj IV takav da je a, < cn za svaki prirodan broj n > N. Nadalje, kazemo
da je ¢lan vilenjackog niza a, boZiéna kapica ako je an—; + anyi < 20, zasve i =1,2,...,n— 1.

Postoji li u svakom vilenjackom nizu beskona¢no mnogo boziénih kapica?



