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Obradene nejednakosti:

• Nejednakosti sredina (H, G, A, K)

• Cauchy - Schwarzova nejednakost

• Engel forma Cauchy - Schwarz nejednakosti (Tituova lema)

Zadaci

1. Dokaži A−G nejednakost za n = 2, 3, 4. (Hint: Tvrdnju za n = 4 dokažite
koristeći onu za n = 2, a tvrdnju za n = 3 dokažite koristeći tvrdnju za
n = 4.)

2. (Državno natjecanje 2012., 1. razred) Dokaži da za sve realne brojeve a, b,
c vrijedi

1

3
(a + b + c)2 ≤ a2 + b2 + c2 + 2(a− b + 1).

3. (Državno natjecanje 2014., 3. razred) Neka su a, b i c pozitivni realni
brojevi. Dokaži da vrijedi

a2

a + b
+

b2

b + c
≥ 3a + 2b− c

4
.

4. Neka su a, b, c, d pozitivni realni brojevi. Dokaži da vrijedi

4(ab + bc + cd + da) ≤ (a + b + c + d)2.

5. Neka su a, b, c pozitivni realni brojevi takvi da je a + b + c = 3. Dokaži da
vrijedi

a

1 + b2
+

b

1 + c2
+

c

1 + a2
≥ 3

2
.

6. Neka su a, b, c pozitivni realni brojevi. Dokaži da vrijedi

2

a + b
+

2

b + c
+

2

a + c
≥ 9

a + b + c
.

7. Neka su a i b pozitivni realni brojevi. Dokaži da vrijedi

8(a4 + b4) ≥ (a + b)4.

8. (Nesbitt) Neka su a, b, c pozitivni realni brojevi. Dokaži da vrijedi

a

b + c
+

b

a + c
+

c

a + b
] ≥ 3

2
.



9. (IMO 2001) Dokaži da za sve pozitivne realne brojeve a, b i c vrijedi

a√
a2 + 2bc

+
b√

b2 + 2ac
+

c√
c2 + 2ab

≥ 1.
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