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sastavio: Lukas Novak

12. 6. 2019.

1. Nadi sve funkcije f : [0,+∞) → [0,+∞) takve da za sve x, y iz domene
vrijedi:

f(x+ f(x) + 2y) = 2x+ f(2f(y)).

2. Nadi sve funkcije f : R→ R takve da za sve x, y realne vrijedi:

4xyf(x2 − y2) = (x2 − y2)f(2x)f(2y).

3. Nadi sve funkcije f : R+ → R+ takve da za sve x, y iz domene vrijedi:

f(x+ yf(x) + y2) = f(x) + 2y.

4. Nadi sve funckije f : (0, 1) → (0, 1) za koje je f(1
2
) = 1

2
i za sve a, b iz

domene vrijedi:

(f(ab))2 = (af(b) + f(a)) (bf(a) + f(b)) .

5. Nadi sve funkcije θ : Z[x]→ Z takve da za sve polinome p, q iz Z[x] vrijede
ove dvije tvrdnje:

θ(p+ 1) = θ(p) + 1,

θ(p) 6= 0⇒ θ(p) | θ(p · q).

6. Nadi sve funkcije f : R+ → R+ takve da je za sve x, y iz domene:

f(x+ f(y)) = yf(xy + 1).

7. Nadi sve funkcije f : R→ R takve da za sve realne x i y vrijedi:

f(x+ f(x+ y)) + f(xy) = x+ f(x+ y) + yf(x).

8. Nadi sve funkcije f : R+ → R+ takve da za sve pozitivne realne x i y vrijedi:

f (x+ f (y)) = f (x+ y) + f (y) .



9. Nadi sve funkcije f : R→ R takve da za sve realne x i y vrijedi:

(x+ y)(f(x)− f(y)) = (x− y)f(x+ y).

10. Nadi sve funkcije f : R→ R takve da za sve realne x i y vrijedi:

f(x+ xy + f(y)) =

(
f(x) +

1

2

)(
f(y) +

1

2

)
.

11. Nadi sve funkcije f : R+ → R takve da za sve x i y iz domene vrijedi:

f(xf(y) + yf(x)) = x2 + y2.

12. Nadi sve funkcije f : R→ R takve da za sve realne x i y vrijedi:

f(x+ f(x)f(y)) = f(x) + xf(y).
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