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1. Nadi nultocke sljede¢ih polinoma:

a) 7% — 31?2 — 4z + 12
) % —22% — 9z + 18
) o3 — 32z + 24

) ot — 4a® — 1222 4 362 + 27
e) 122% —42% — 3z + 1

) 2t — 23 — 822 + 192 — 5

) ot — 223 + 327 — 21 + 2

) 2t 4+ 23 — 822 —9xr — 9
2. Odredi ostatak pri dijeljenju polinoma P(z) = ¥ + 2% + 2% + 2° + 2 s

Qx) =23 —x.

3. Odredi a, b, c takve da je P(x) = 22* +ax?+bx +c djeljiv sa x +2, a ostatak

pri dijeljenju sa 22 — 1 je z — 2,

4. Dan je polinom P(z) = z* + 23 — 32? + x + 2 i prirodan broj k. Dokazi da
je bar jedan od koeficijenata polinoma (P(z))* negativan. (Turnir gradova
2006.)

5. Postoji li polinom s cjelobrojnim koeficijentima takav da ima cjelobrojnu
nultocku te da u pet razlicitih cjelobrojnih vrijednosti poprima vrijednost
57

6. Neka su a, b, c tri razlicita cijela broja. Dokazi da ne postoji polinom P
s cjelobrojnim koeficijentima takav da je P(a) = b, P(b) = ¢, P(c) = a.
(USAMO 1974.)

7. Pronadite sve polinome koji imaju samo realne nultocke, a svi koeficijenti
su im jednaki 1 ili —1.

8. Nadi sve polinome koji zadovoljavaju jednadzbu P(z* — 2z) = (P(z — 2))?
za sve realne x.

Domaca zadaca
1. Odredi sva rjesenja jednadzbe (z%+3z—4)3+ (222 —5x+3)? = (3z2—2x—1)3.

2. Ako je P polinom s cjelobrojnim koeficijentima takav da 2 1 P(0)P(1),
dokazi da P nema cjelobrojnih nultocaka.

3. Nadi sve realne m takve da jednadzba
(2% = 2mx — 4(m? + 1)) (z* — 4z — 2m(m* +1)) =0
ima tocno tri razli¢ita rjeSenja. (Bugarska 1997.)

4. Nadi sve polinome koji zadovoljavaju jednadzbu zP(x — 1) = (x — 26) P(z).



